7. Gruppentibung, Mathematische Logik, WS 2006/07

Aufgabe 1

Wir betrachten die Struktur 2 = (R, 4+, <, M), eine Expansion der geord-
neten Gruppe der reellen Zahlen mit einem einstelligen Relationssymbol M.
Formulieren Sie folgende Sachverhalte in FO:

(i) M ist beschrankt;

(if) = = inf(M);

(iii) x ist innerer Punkt von M;
)

(iv) M ist abgeschlossen.

Aufgabe 2

Bringen Sie folgende Formeln zunachst in Pranex-Normalform und dann in
Skolem-Normalform:

(i) die Definition der Abgeschlossenheit aus Aufgabe 1;
(i) Vz((VyRzy — Exu) V Vz3v(=Rxz A Evy)).

Aufgabe 3

(i) Sei T eine Signatur und ¢(z,y1,...,y,) eine FO(7)-Formel. Definieren
Sie das Konstrukt

Azrp(x, y1,. -, Yn) “es gibt genau ein x, so dass ¢"

in der Pradikatenlogik.

(ii) Sei ¥(u,v) eine 7-Formel. Schreiben Sie einen Satz n € FO, der ge-
nau dann in einer 7-Struktur 2l gilt, wenn ein einziges Paar (a,b) € A?
existiert, so dass 21 = 1(a, b).

(iii) Ist 7 zu einem der folgenden Satze dquivalent?

NuIvr(u, v); o up(u, v).



