3. Gruppeniibung, Mathematische Logik, SS 2012

Aufgabe 1

Beweisen Sie die folgenden Aussagen:
= Wenn & =4 und ® = =), dann ist ® unerfillbar.
= Wenn & unerfiillbar ist, dann gilt ® |= ¢ fiir alle Formeln i) € AL.

= O U {9} = ¢ gilt genau dann, wenn ® = (¥ V ).
= & U {-¢} = p gilt genau dann, wenn = ¢.

Aufgabe 2

Ein ungerichteter Graph heilt bipartit, wenn seine Knotenmenge in zwei Men-
gen A und B zerfallt, so dass jede Kante einen Knoten von A mit einem Knoten
von B verbindet.

Beweisen Sie durch Anwendung des Kompaktheitssatzes, dass ein (mogli-
cherweise unendlicher) Graph G genau dann bipartit ist, wenn jeder endliche
(knoteninduzierte) Teilgraph von G bipartit ist.

Aufgabe 3
Sei g C &; C ... C &, C ... eine zunehmende unendliche Mengenfolge von
aussagenlogischen Formeln. Zeigen Sie, dass die Vereinigung @ := Upen P,

genau dann erfillbar ist, wenn alle ®, erfiillbar sind.



